
ոֵۛמոت ቞ቘۑ (ပ྾و۰֙) واڤ׫ؠרמ١ ቞ቘ֔ݫݻم ҵ᝛ҳا ֍ץ׿ ኖኂिऻا ոຖڲ١֔ िऻۻոּؠ١ ႞႖أ۰כ ଄૲ܙذج
അ೪۳כոاڤר ڲۻոر ،١ॴటոቌሻاڤ ႞႖ຒۑिऻا

.a, x, b, c, 2x ሒሃ ݁ٺٺ؇ܳ٭۰ ༡ڎود ᆇᅴފ۰ ،(۰ਐಸ؇ٔ اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ اࠍ੆ڎود ඔ൹ً اܳگ٭۰݄ ؇ዛዀڣ ّܝިن (݁ٺٺ؇ًأ۰ ۰ਃಸ؇ۋފ ݁ٺٺ؇ًأ۰ ሒᇭ .1
a+b؟

c ڢ٭۰݄ ؇݁
ඔ൹ྥٴ཯ ،ඔ൹ّଫଃ༠৙৑ا ඔ൹أ؇دܳٺৎ৊ا ݆݁ b وොຳڍف .2b = c + x و 2c = b + 2x و 2x = a + b أن ৖৑ۋޓ .1 اݾষڞ

.65 ሒሃ اৎ৊ޚߺࠊ۰ً اܳگ٭۰݄ ڣ؆ن ،ሒᇿ؇وً؇ܳٺ .c = 5x
3 أن

رؤوس وأن 1 ݪܹأ۬ ޗިل ଫଃݬ؞ ًؕਵਦ ႟၍ أن ًڰݠض أدَ؇ه، ༃ިࡵৎ৊ا ሒᇼ؇ًීෂا ႟ၽاܳލ وො੼٭ޔ ۰༡؇݁ފ أو༥ڎ .2
.ᄎჼاܳލٴ َگ؇ط আॻ༟ ّگؕ ሒᇼ؇ًීෂا ႟ၽاܳލ

݁ފ؇༡؇ت ؇ዛዊ݁ ً ؇༡݁ޚݠو 4 × 6 ا৙৑ًأ؇د ذي اৎ৊ٷگޔ اৎ৊ފٺޚ٭ܭ ۰༡؇݁ފ ૭૜؇وي ሒᇼ؇ًීෂا ႟ၽاܳލ ۰༡؇݁ފ .2 اݾষڞ
،4 واෑෂرڢ؇ء ،2 اࠍ๤ཟ੅اء واৎ৊ٷޚگ۰ ،5/2 = 2.5 ሒሃ ا৵৥ৠݠاء اৎ৊ٷޚگ۰ ۰༡؇݁ފ .(๤๎ะ৙৑ا ႟ၽاܳލ (اَޙݠ اৎ৊ߺࠊ۰َ اৎ৊ٷ؇ޗݑ

.4 · 6 − (2 + 4 + 2 + 2.5) = 13.5 ૭૜؇وي: ሒᇼ؇ًීෂا ۰༡؇݁ފ ،ሒᇿ؇وً؇ܳٺ .2 واܳݱڰݠاء
وਐಸޚٴ٭ݑ .(݆ஓ୷৙৑ا ႟ၽاܳލ (اَޙݠ اৎ৊ٷگޚ۰ ا৙৑ݪఈఃع ݆݁ اည৊ܝ۰َި ل۰ اෑෂاو ۰ஓ୴؇ڢ اৎ৊ټܹټ؇ت ૭૙ٺ༱ڎم ا௱௯௫٭ޔ، ෠ຬ৕৑؇د

:আॻ༟ ොຶݱܭ ݁ټܹت، ႟၍ আॻ༟ ڣ٭ټ؇ؗިرس ل۰ َޙݠ
√

4 + 4 +
√

1 + 16 +
√

1 + 16 +
√

1 + 25 = 2
√

2 + 2
√

17 +
√

26
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.N اৎ৊ިۏص اܳݱۜ٭ں ይዧأڎد ᆙᆘܝٷ۰ ڢ٭۰݄ أݬ؞ݠ أو༥ڎ ،4 ި۱ N আॻ༟ 95 اܳأڎد ڢފ۰݄ ሒᇬ؇ً Ⴄ၍ن إذا .3

.7 ሒሃ ᆙᆘܝٷ۰ ڢ٭۰݄ أݬ؞ݠ ڣ؆ن ،95 − 4 = 91 = 7 · 13 ྾ཏلگ و 4 ݆݁ ଫଊأ܋ N أن ؇ஓ୾ .3 اݾষڞ

݁ٺٺ؇ًؕ: ႟ၽ૰૖ اৎ৊ިۏٴ۰ اෑෂوۏ٭۰ ۰༲اܳݱۜ٭ ا༟৙৑ڎاد ᆇᅹ٭ؕ ۰ً؇঺঒ ஓ஄ب .4
246810121416182022 . . .

2026؟ رڢܾ ۰َ؇੅اࠍ ሒᇭ لޙ۳ݠ اᄳᄟي اෂීڢܾ ި۱ ؇݁

ا௯௫௵݄ܭ. ሒᇭ أرڢ؇م 4 أي ،2, 4, 6, 8 ሒሃ وا༡ڎة ۰َ؇༠ ݆݁ اည৊ܝ۰َި اෑෂوۏ٭۰ ا༟৙৑ڎاد .4 اݾষڞ
.ً؇ᆇᅪر 45 · 2 = 90 ًـ ܾ۱؇૭૜و ༟ڎداً، 45 أي ،10, 12, . . . , 98 ሒሃ ඔ൹ਐ಻؇༠ ݆݁ اည৊ܝ۰َި اෑෂوۏ٭۰ ا༟৙৑ڎاد

450·3 = 1350 ًـ ܾ۱؇૭૜و ༟ڎداً، 450 ۱ٷ؇ك .100, 102, . . . , 998 ሒሃ ༠؇َ؇ت ఈఃٔث ݆݁ اည৊ܝ۰َި اෑෂوۏ٭۰ ا༟৙৑ڎاد
.ً؇ᆇᅪر

:ި۱ ا༟৙৑ڎاد ۱ڍه ݆ᆙᆕ ݁ިڢأ۬ ༠؇َ؇ت. 4 ݆݁ اည৊ܝ۰َި اෑෂوۏ٭۰ ا༟৙৑ڎاد ݆ᆙᆕ لگؕ 2026 رڢܾ اෂීڢܾ ڣ؆ن ،ዻዧࣕوࢻ
2026 − (4 + 90 + 1350) = 582

و݆݁ .1000, 1002, . . . , 1288 ሒሃ ༠؇َ؇ت 4 ݆݁ ً ݁ܝިَ؇ ً زوۏ٭؇ ً ༟ڎدا 145 أول ڣ؆ن ،582 = 4 · 145 + 2 أن ؇ஓ୾
.2 اෂීڢܾ أَ۬ أي ،1290 اܳأڎد ݆݁ ሒᇃ؇اܳټ اෂීڢܾ ި۱ اৎ৊ޚߺࠊب اෂීڢܾ لܝިن ،ቕ቉

اܳٺ؇ܳ٭۰: اৎ৊أ؇د৖৑ت َޙ؇م ොູگݑ มฆܳا c و b و a ڢࡗࡲ ᆇᅹ٭ؕ أو༥ڎ .5


ab − a − b = −7
bc − b − c = 7
ca − c − a = −13.

ab − a − b + 1 = −6 ⇒ (a − 1)(b − 1) = আॻ༟ ොຶݱܭ ،ሌᇿو৙৑ا ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ሌᇿإ 1 ࿓؆ݪ؇ڣ۰ .1 اࠍ੆ܭ .5 اݾষڞ
(a − 1)(b − 1)(c − 1) = :আॻ༟ ොຶݱܭ ؇ዝཟأਊಸ ؇ዛኞ๤ཚو اරඝ৙৑ى గጻዧأ؇د৖৑ت َڰފ۬ ا๴དྷܳء وًڰأܭ .−6

±
√

(−6)(8)(−12) = ±24.a−1 = 3, b−1 = −2 وً؇ৎ৊ټܭ c−1 = −4 আॻ༟ ොຶݱܭ (a−1)(b−1) = −6 আॻ༟ ً؇ܳگފ۰݄ :(+24) 1 ᄭᄟ؇੆اࠍ
a = 4, b = −1, c = −3 ሒᇿ؇ܳٺ؇ً

c − 1 = 4, a − 1 = −3, b − 1 = 2 ⇒ a = −2, b = আॻ༟ ොຶݱܭ اܳފ؇ًگ۰ ᄭᄟ؇੆اࠍ ሒᇭ პაႰ ً؇ৎ৊ټܭ :(−24) 2 ᄭᄟ؇੆اࠍ
3, c = 5

ሒᇿ؇وً؇ܳٺ ݬڰݠي ଫଃ༚ (b − 1) أن ༃واࡵ ا৚৑ن .a(b − 1) = (b − 7) ܋ـ ሌᇿو৙৑ا ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ؜݆ ଫّଊَأ .2 اࠍ੆ܭ
.c = 2b − 1 ሌᇿإ َݱܭ اܳټ؇ܳټ۰، ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ሒᇭ لݥ وً؇ܳٺأި .a = (b − 7)/(b − 1) আॻ༟ ොຶݱܭ ༟ܹ٭۬ اܳگފ۰݄ ؜ٷڎ
و݁ٷ۬، .b2 = 3 و b1 = −1 أن ๴ཟلگٺ ؇ᆙᆘ b2 − 2b − 3 = 0 আॻ༟ ොຶݱܭ ۰ਃ಻؇اܳټ ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ሒᇭ ዻዧذ ؜݆ وً؇ܳٺأިلݥ

.(4, −1, −3) و (a, b, c) = (−2, 3, 5) ڣ؆ن
2



ި۱ AF .∠ABC = 72◦ ،ඔ൹݁أ ABCE ،ඔ൹اܳފ؇ڢ ݁ྥފ؇وي ݁ٷۜݠف ނٴ۬ ABCD أدَ؇ه، ႟ၽاܳލ ሒᇭ .6
.∠AKE ل۰ اෑෂاو أو༥ڎ .AK ⊥ BC ොຳ٭ت EF আॻ༟ K اܳٷگޚ۰ ّگؕ .∠DAB ܳـ ل۰ اෑෂاو ݁ٷݱژ

A B

CDE

F

K

.∠BAF = 36◦ و݁ٷ۬، .∠BAD = 72◦ ڣ؆ن ،ඔ൹اܳފ؇ڢ ݁ྥފ؇وي ݁ٷۜݠف ނٴ۬ ABCD أن ؇ஓ୾ .6 اݾষڞ
ڣ۳ڍا ،ඔ൹݁أ ABCE أن ؇ஓ୾و .AF = AB ሒᇿ؇وً؇ܳٺ ،∠AFB = 72◦ أن ෠ຶڎ ABF اৎ৊ټܹت ሌᇿإ ً؇ܳٷޙݠ
و݁ٷ۬ ،∠EAF = ∠AFB = 72◦ أن ๴ཟلگٺ ؇ᆙᆘ ،AE ∥ BC أරඝى، َ؇ۋ٭۰ و݆݁ .AF = AE أن มฃلأ
أن ෠ຶڎ ،∠KAE = 90◦ أن وۋگ٭گ۰ ∆EAK اৎ৊ټܹت ሌᇿإ ً؇ܳٷޙݠ وأଫଃ༠اً، .∠AFE = ∠AEF = 54◦

.∠AKE = 36◦

:ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ොູگݑ มฆܳا ෛ੼ٺܹڰ۰) ّܝިن أن ً؇๤ཟܳورة (྘ܳݴ p, q, r, s ا৙৑وܳ٭۰ ا༟৙৑ڎاد ᆇᅹ٭ؕ أو༥ڎ .7
p · q · r · s = (p + 1)(q + 1)(r + 1).

྾ཏلگ r ا๤དྷܳط ڣ؆ن ،r + 1 ྾ཏلگ ৖৑ r أن ؇ஓ୾و .q و p ݆݁ ଫଊأ܋ r أن اڣଫଐض اܳأ݄ި݁٭۰، ڣگڎان ࢻࣖون .7 اݾষڞ
أن َڰଫଐض اܳأ݄ި݁٭۰، ڣگڎان ࢻࣖون أරඝى وਵਦة .q + 1 أو p + 1 ྾ཏلگ r أن ๴ཟلگٺ (p + 1)(q + 1)(r + 1)

أن ؇ஓ୾ وا৚৑ن، .r = 3 و p = 2 أن لڰݠض ؇ᆙᆘ ،r = p + 1 لܝިن أن ෠ຬص ،r ≥ p أن ؇ஓ୾و .p + 1 ྾ཏلگ r
،s ܳـ ۰༲٭ොේ ڢ٭۰݄ لأޚ޶ ৖৑ q = 3 أن ෠ຶڎ ،๤ཇ؇ٴৎ৊ا وً؇ܳٺۜگݑ .3 أو 2 ሒᇭ q ڢ٭۰݄ ๤ཡොຬ ዻዧذ ڣ؆ن ،q ≤ r = 3

:s = 3 ؕ݁ (p, q, r) ਊಾڎلఈఃت ᆇᅹ٭ؕ ሒሃ اࠍ੆ߺࠊل ڣ؆ن ،ዻዧᄳᄟ .s = 3 اܳگ٭۰݄ q = 2 لأޚ޶ ྘ྲྀٷ݄؇
(p, q, r, s) ∈

{
(2, 2, 3, 3), (2, 3, 2, 3), (3, 2, 2, 3)

}
.

ஓ୾گڎار ݬژ ႟၍ ߌُ߳اح ොຳ٭ت ਵਦًأ؇ت، ۰ٔఈఃٔ আॻ༟ ؇ዛዊ݁ ႟၍ ොຬٺިي ݬژ، 100 ݆݁ ሒᇚدر ႟ၽނ ਐಱܝިن .8
ሌᇿإ 1 ݆݁ ا༟৙৑ڎاد وݪؕ ஓ୷ܝ݆ لگ۰ ޗݠ ુળً أدَ؇ه. ༃݁ިࡵ ި۱ პაႰ ڣިڢ۬، اᄳᄟي ይዧݱژ ً؇ܳྡྷފٴ۰ ඔ൹اࡺࢋࢦ ሌᇿإ وا༡ڎ ًؕਵਦ
݆݁ ا༟৙৑ڎاد ଩ଐّاࢴࣖ ොຳ٭ت ڣگޔ) وا༡ڎة ਵਦة ༟ڎد ႟၍ ૭ُ૏ٺ༱ڎم ොຳ٭ت ،ًؕਵਦ ႟ၽܳ وا༡ڎ (༟ڎد اৎ৊ݠًأ؇ت ሒᇭ 300

ᆇᅦިد؟ ႟၍ ሒᇭ ا৙৑ݿڰܭ ሌᇿإ আॻ༟৙৑ا و݆݁ ݬژ ႟၍ ሒᇭ ඔ൹اࡺࢋࢦ ሌᇿإ ا྘ܳފ؇ر

3



ଫଊأ܋ اৎ৊ݠًؕ ۱ڍا ሒᇭ اܳأڎد اܳݱژ. ۱ڍا ሒᇭ ا৙৑وݿޔ اৎ৊ݠًؕ ሌᇿإ وً؇ܳٺ༲ڎࢴࣖ k رڢܾ اܳݱژ ሌᇿإ ܳٷٷޙݠ .8 اݾষڞ
ᆇ୞୘ި؜۳؇ ܹؐਊಱ มฆܳوا ڣިڢ۬، มฆܳا اܳݱڰިف ሒᇭ ا༟৙৑ڎاد ᆇᅹ٭ؕ ݆݁ ዻዧᄔცو ،๤๎ะ৙৑ا اৎ৊ݠًؕ ሒᇭ اৎ৊ިۏިد اܳأڎد ݆݁
ዻዧᄔცو ،݆ஓ୷৙৑ا اৎ৊ݠًؕ ሒᇭ اৎ৊ިۏިد اܳأڎد ݆݁ أݬ؞ݠ ި۱ أරඝى، َ؇ۋ٭۰ و݆݁ ༟ڎداً. 1 + 3(k − 1) = 3k − 2

،ሒᇿ؇وً؇ܳٺ ༟ڎداً. 1 + 3(100 − k) = 301 − 3k ᆇ୞୘ި؜۳؇ ܹؐਊಱ มฆܳوا ොູٺ۬، มฆܳا اܳݱڰިف ሒᇭ ا༟৙৑ڎاد ᆇᅹ٭ؕ ݆݁
܋ـ ا৙৑ݿڰܭ ሌᇿإ আॻ༟৙৑ا ݆݁ اܳިݿޚް اৎ৊ݠًأ؇ت ᆇᅹ٭ؕ ఋఃஓ୷ ؇ᆙᆘ ،3k − 1 لܝިن أن اৎ৊ݠًؕ ۱ڍا ሒᇭ اܳأڎد আॻ༟ ෠ຬص
اܳݱژ ሒᇭ ݆ஓ୷৙৑ا واৎ৊ݠًؕ ،1 ި۱ اܳأߺࠊي اܳݱژ ሒᇭ ๤๎ะ৙৑ا اৎ৊ݠًؕ لܝިن أن لܹݞم ً ألݯ؇ و۱ڍا .2, 5, 8, 11, . . .

اܳݱژ ሒᇭ ๤๎ะ৙৑ا اৎ৊ݠًؕ ؕ݁ k اܳݱژ ሒᇭ ݆ஓ୷৙৑ا اৎ৊ݠًؕ ሌᇿإ ܳٷٷޙݠ اරඝ৙৑ى، గጻዧݠًأ؇ت ً؇ܳྡྷފٴ۰ .300 ި۱ ঌॻاܳފڰ
.(3k + 2) و (3k − 1) ؇ᆇᆅو ،(k + 1) و k ඔ൹ݱڰይዧ ඔ൹وݿޚ৙৑ا ඔ൹ݠًأৎ৊ا ඔ൹ً لگأ؇ن ؇݄ዛኡأ وఈఃَۋޓ (k + 1)
وً؊༠ڍ .۰༲٭ොේ ଫଊّأٺ ؇݄ዛኽܹৎ৊ ඔ൹لگٺ اܳޚݠ ݆݁ وأي ،3k + 1 و 3k દઊܳأڎد؇ً ඔ൹ݠًأৎ৊ا દઊ۱ڍ ݁ܭء ෠ຬص ،ቕ቉ و݆݁
ৎ৊ܭء ይዧޚݠق ሒᇿ؇ᆇᅹ৕৑ا اܳأڎد أن ෠ຶڎ ሒᇿ؇وً؇ܳٺ اৎ৊ݠًأ؇ت، ᆇᅹ٭ؕ ؗޚ٭ٷ؇ ڢڎ َܝިن ا৖৑؜ٺٴ؇ر، ඔ൹ًأ k = 1, 2, . . . , 99

.299 ި۱ اৎ৊ݠًأ؇ت
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